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 מ"מל
 המרכז הישראלי להוראת

 ש עמוס דה שליט"המדעים ע

  מכון טכנולוגיה לישראל-הטכניון 
 המחלקה להוראת הטכנולוגיה והמדעים

 מוסד הטכניון למחקר ופיתוח

  המרכז הארצי– "קשר חם"
 תמטימינוך החיענון הריפור וש, ידוםקל
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 "יפה"במרדף אחרי תוצאה 
 

 קלרה זיסקין
 אוניברסיטת חיפה, היחידה הקדם אקדמית

 
 

נה של רבים המקרים בהם תלמידים מבצעים גזירה נכו

שונה , אליה הם מגיעים, אך פונקצית הנגזרת, פונקציה

 אין שום .מזו המופיעה בפתרון אשר בספר הלימוד

הוכחת זהויות אלגבריות או בתירגול של פסול 

אם כי , הגזירה לאמת את בנסיוןטריגונומטריות 

.  הצבת מספריםידי- על–אחרת לבדיקה  דרך קיימת גם

נמצאת ה 'יפה'ובה ה לפעמים התשהבדיקה חשובה כי

 .אינה נכונהבספר 

 .נבחן שני מקרים כאלה וננסה לגלות את הסיבה לטעות
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 :'פשוטה יותר'באחד מספרי הלימוד מופיעה נגזרת 
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יש ' פשוטה יותר'לנגזרת ה' שלנו'כדי להגיע מהנגזרת 

)13( הביטוילהכניס את  −x לתוך השורש הריבועי ,

 : מקוצרהכפל הנוסחת ולהשתמש ב, לצמצם

                                             19)13()13( 2 −=+⋅− xxx   

 ?ותהאם הנגזרות זה,  כלומר?האם התהליך נכון

    :תחום ההגדרה של הפונקציהאת  בחןנ
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מקבלת  ,(1)לפי גרסה , הנגזרתבתחום זה בולט לעין ש
כלומר הפונקציה יורדת בתחום , ערכים שליליים בלבד

 הפונקציה יורדת (2)לפי גרסה , לעומת זאת. הגדרתה

עבור
3
1

>x ועולה עבור 
3
1

−<x .  

 ?   מקור השגיאהו נכונה ומהאיזו משתי התשובות
  

הכנסת  של אלגבריתההשגיאה מסתתרת בפעולה 
)13( ביטויה −x ריבועיהשורש ה לתוך . 

 : הבאכללאת הנזכיר 
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 (1)ה בתהליך הפישוט של בכלל ז' מתחשבים'אם 

 :מקבלים את הנגזרת הבאה
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 :                                או בקיצור
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 המחשה אפשר להציע לתלמידים לשרטט את צורךל

 רואים .מחשבון גרפימחשב או גרף הפונקציה בעזרת 

היא יורדת , פונקציה אין נקודות קיצוןאז בנקל כי ל

 - וx=3/1: יש לה שתי אסימפטוטות ובתחום הגדרתה

1=y . בעזרת מחשב או מחשבון (מעניין גם לשרטט

 ולבחון את (2) - ו(1)את הגרפים של הנגזרות ) גרפי

 .ההבדלים ביניהם
 

 2 דוגמה

)12()2)(12(      :      הפונקציהנתונה 2 +−+= xxxy 

צימוקים
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:                       הנגזרת
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 : באחד הספרים רשומה הנגזרת באופן הבא
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 .ינה נכונהא גזרת זוננראה ש

 : הואהגדרה של הפונקציההתחום 

                                         2≥x  או  
2
12 −≤≤− x 

 

 ולפי x=−2.1עבור לפונקציה נקודת מינימום , (3)לפי 

!  באותו מקוםלפונקציה נקודת מקסימוםיש  (4)

 ? הכיצד

 

בעת הכנסת  : בדוגמה הקודמתמקור השגיאה כמו 
)12( הביטוי +x להתחשב  יש הריבועי השורש לתוך 

 עבורשליליים  וx<2 חיוביים עבור וערכי. בסימניו

2
12 −<<− x.  

 

ייתכן ומקור , 1בשונה מדוגמה , 2 בדוגמה :הערה

שכן . הטעות הוא כבר בשלב המכין לגזירה ולא בסיומו
)12( במבט על הפונקציה מזהים את הביטוי +x בתוך 

 :לכן מפתה לבצע את התהליך הבא. השורש ומחוצה לו
322 )12)(2()12)(2()12( +−=+−⋅+= xxxxxy 

!) בידקו(רישום כזה מפשט מאד את תהליך הגזירה 

 . השגויה(4)ומוביל בקלות לנוסחה 

 


