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 תמטימ הינוךחה יענוןר ויפורש ידוםקל : "חם-קשר"
  
  
  

  דרכים שונות לפתרון משוואה טריגונומטרית :הנושא

    
  

  . יפים כץ: י"הוכן ע
  

  :פתרון משוואה טריגונומטרית מהצורהבחומר מובאות שמונה דרכים ל: תקציר
a sinkx + b coskx = c.  
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  דרכים שונות לפתרון משוואה טריגונומטרית
  

Rc,b,a : כאשרa sinkx + b coskx = c: קיימות מספר דרכים לפתרון משוואה מהצורה ∈  

32323:  אותן לגבי המשוואהנדגים =+ xcosxsin  

  

  :)בעזרת זווית נוספת(' דרך א

  ).3 -במשוואה הנתונה נחלק ב (b או aנחלק את שני אגפי המשוואה באחד המקדמים 
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12
3
32 =+ xcosxsin  

=°:     היות ו 30
3
3

tg  12302        :                  נקבל =°+ xcostgxsin  

נציב 
°
°

=°
30
3030

cos

sin
tg ,°30 -נכפול בcos   ונקבל:    °=⋅°+°⋅ 30230302 cosxcossincosxsin 

+°=°                    :        מכאן  30302 cos)xsin(  
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  :)בעזרת זווית נוספת(' דרך ב

  .  בשורש של סכום ריבועי המקדמיםa sinkx + b coskx = c  נחלק את שני אגפי המשוואה

3x2cos3x2sin3                                          : במשוואה הנתונה =+  
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                                                                            :מכאן
2
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  :)בעזרת זהויות טריגונומטריות(' דרך ג
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  :)בעזרת זהויות טריגונומטריות(' דרך ד
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  :הפתרונות
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  xcos≠0:                  ל תחום ההגדרה הוא"בזהויות הנ: הערה

                                                                            nx °+°≠ 18090  

  

nx:   כלומר אנחנו יכולים לאבד פתרונות מהצורה °+°=   ולכן יש לבדוק האם אלו הם 18090

  .פתרונות של המשוואה
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  :שתי האפשרויות הן
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n9045x1    :ון הראשוןבדיקת הפתר °+°=  
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  :)בעזרת זהות טריגונומטרית(' דרך ו
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                         :הפתרונות
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וקו )  x2 + y2 = 1(ההצגה הגרפית של פתרון בדרך זו היא נקודות החיתוך של מעגל היחידה : הערה

  :קיימים שלושה מקרים אפשריים). ax + by = c(ישר 
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  :)בעזרת וקטורים(' דרך ח

  דר המחוברים ונשנה את ס32 -נחלק את שני אגפי המשוואה המקורית ב' כמו בדרך ב

                            32323 =+ xcosxsin

                    

2
32

2
32

2
1

=+ xsinxcos  

⎟⎟                  : ניקח שני וקטורים
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛

2
3

2
122 ,b)xsin,x(cosa  

                       :   את המשוואה הנתונה אפשר לרשום בעזרת מכפלה סקלרית
2
3

=⋅ ba  

⋅=⋅⋅αאך  cosbaba)  כאשרα היא הזווית בין הוקטורים  aו -b (ומקבלים:  

                               

2
3

=α⋅⋅=⋅ cosbaba  

1               :                    כאשר
2
3

2
1122

22
22 =⎟⎟

⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
+⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛==+= b,xsinxcosa  

  :ומקבלים

                                                            
2
3

=αcos  

  
  
  

x

y 

1 

1-  

1-  

1 0 x

y 

1 

1-  

1-  

1 0 x 

y 

1 

1-  

1-  

1 0 



 

 
יפים כץ, "דרכים שונות לפתרון משוואה טריגונומטרית"  

תמטימינוך החענון הריפור ושידום קהמרכז הארצי ל, "חם-קשר"  
חיפה, טכניון  
 

-7-

  
  
  

  .°30 היא בת b - וaלכן הזווית בין הוקטורים
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